’Lista 4 - Fungoes de Variaveis Complexas

Exercicio 1 Calcule / f(2)dz onde f e v sao dados:

gl

2) f(2) = |2l e v = {2(0) = re : 0 <0 < 7}

b) f(z2)=vzey={z(0)=re?: —x <0 <n}

¢) f(z) =2z — y+ir? ao longo do segmento retilineo de zero a 1 + i.

d) f(z) =z2zeq(t)=¢", 0<t<2m.

e) f(z)= Z;tl y(t) =3e?, 0 <t <2m.

f) f(z) =y — 22 ao longo do segmento da origem ao ponto (2,0), seguido do segmento de (2,0) a

(2,1).

g) f(z) =log(z) e v é um contorno fechado envolvendo a origem uma vez no sentido positivo.

/ dz 3
— | < =,
Sy 1+22] 7 16

quadrante, centrado na origem e de raio 3.

Exercicio 2 Mostre que

onde v é o arco de um circulo situado no primeiro

Exercicio 3 Calcule / f(2)dz onde f e v sado dados:
v

z+1

a) f(z) = 3 e v é o circulo |z| = 2.
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b) f(z) = % ey é o circulo |z| = 5/4.
z
| ,
c) f(z) = Og2(2+92) ey é o cfrculo 2 + y? + 22 = 0.
22 _
ze? 3 , . .
d) f(z) = Tog(22 5 3) e v é o quadrado de vértices £1 e +i.
z
e) f(z)= COS; ey é o circulo |z] = 1.
sen? z
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Exercicio 4 Calcule a integral da funcao f(z) = — sobre o contorno C' que vai de —i a +i, passando
z

pelo semiplano Re(z) > 0.

dz
Exercicio 5 Mostre que / =0
lo|l=2 2% — 2+ 12 —1

dz
Exercicio 6 Calcule j(I{ ——, onde C é qualquer curva simples fechada e z = a estd (a) fora da
cr—a

regiao C e da regiao limitada por C, (b) pertence a regiao limitada por C.
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Exercicio 7 Mostre que / ze “sen(x)dr = =.
0



Exercicio 8 Seja B(z,%) uma funcao continua a valores complexos, com derivadas parciais continuas
numa regiao R e sobre sua fronteira C, onde z = x + iy e Z = & — ty. Prove que o Teorema de Green
pode ser enunciado da seguinte forma:
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