Lista 7 - Fungoes de Variaveis Complexas

Exercicio 1 Obtenha os desenvolvimentos em séries de poténcias, conforme especificacao em cada
caso. Determine os respectivos discos de convergéncia e represente-os graficamente.

1
a) f(z) = S em poténcias de de z + i.

b) f(z) = . —Zl—z em poténcias de de z — 1.

1
c) f(z)= 5.3 oW poténcias de z + i.

Exercicio 2 Determine os raios de convergéncia das séries dadas:

400 +o00 +o0 (Z _ Z)n 400 400
a) Z nz" b) Z nlz" c) Z T d) Z(\/ﬁ)”z" e) Z In(3n% +5)(z +i)"
n=0 n=0 n=0 ’ n=0 n=0

Exercicio 3 Mostre que:
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a) sen(z) = Z NCED 2| < o0.
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b) SeC(Z):l—F?—Fﬂ—F..., |Z’<g
+oo —1.n
o =D
c) ln(l—f—z)—g — |z| < o0
n=1
190 5 _2n+1
1+ 2 2z
d) 1 = _— 1.
) n(l—z) ;2n+1’|z|<

Exercicio 4 Desenvolva f(z) = sen(z) numa série de Taylor em torno de z = 7 /4.

Exercicio 5 Desenvolva f(z) = In(3 — iz) em série de poténcias de z — 2i, escolhendo o ramo do
logaritmo para o qual f(0) = In3. Determine o dominio de convergéncia.

Exercicio 6 Desenvolva em séries de poténcias de z:
a) f(z) = arccos(z), fixando a condi¢ao arccos(0) = 1.
b) f(z) = arctan(z), fixando a condigao arctan(0) = 0.
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z i

=0
i R ) (z—1)"
b) i HEO(_I)ni(i—FW e o disco de convergéncia é |z — 1| < /2.
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